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Witaj,

jest to pigta z dziesieciu czesci materiatow powtorkowych do matury
zmatematyki. W  kazdy  poniedziatek pod  adresem
http://dziennik.pl beda dostepne kolejne zadania maturalne do

rozwigzania. W czwartki pod tym samym adresem znajdziesz
rozwigzania poniedziatkowych zadan, abys mogt zweryfikowac swoje
odpowiedzi.

Dzisiaj rozwigzania do zadan z dziatu ciagi liczbowe.

Powodzenia,
Redaktorzy portalu MatmaNa6.pl

Dziennikarze Dziennik.pl
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Ciagi liczbowe

Zadanie 1:
Wskaz ciag, ktory jest jednoczesnie arytmetyczny i geometryczny.
a)l, 2,3
b) 0,2, 4
c)2,2,2
d)1,3,9
Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz: c)

Zadanie 2:
Wzor ogblny pewnego ciagu, to b,=2"—n+1 . Wskaz trzeci wyraz tego ciagu.
a) b,=7
b) b,=6
c) b,=5
d) b,=4
Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz: b)

b,=2’-3+1=8-3+1=6
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Zadanie 3:

Sume n poczatkowych wyrazéw ciggu (a,) mozemy obliczy¢ korzystajac ze
wzoru S,=5(2"—1) . Wskaz drugi wyraz tego ciagu.

Rozwiazanie:

Prawidtowa odpowiedz: d)

a,=S,=5(2'-1)=5

a,=S,-8,=5(2°~1)-5=53-5=10
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Zadanie 4:

Wskaz trzeci wyraz ciaggu (a,) , jezeli ciag ten okreslony jest wzorem

rekurencyjnym
a,=3
a, ,=a,— 3
a)a=-3
b) a=0
c)a=3
d)a=6
Rozwigzanie:
Prawidtowa odpowiedz: a)
a,=3
a, =a,— 3
a, =3

Zadanie 5:
Oblicz sume 5 poczatkowych wyrazéw ciggu, ktorego wzoér ogdlny, to a,=5-2" .
Rozwiazanie:

Ciag (a,) jest ciggiem geometrycznym o ilorazie rtownym =2

a,=5-2'=10

ss=a1-11 Cf]=10-11 22=1o-1 fz=10-31=310
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Suma pieciu poczatkowych wyrazéw ciggu (a,) wynosi 310 .

Zadanie 6:

Oblicz x jezeli wiadomo, ze liczby 4, (2x+1), 9 w podanej kolejnoéci tworza

ciagg geometryczny.

Rozwiazanie:
Korzystajac z wtasnosci ciggu geometrycznego zapisujemy rownanie.
(2x+1)7=49
4x°+4x+1=36
4x*+4x-35=0

A=4>—4-4.(-35)=576

x _—4-24 -7
o8 2
—4+24 5
x2: = —
8 2
. . : -7
Otrzymalismy dwa rozwigzania x=7 lub x =5 -
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Zadanie 7:
Ile jest ujemnych wyrazéw ciagu a,=n"—6n+5 ?

Rozwigzanie:

n*—6n+5<0
A=6"—4-1-5=36—20=16

_6-4_

n, 2 1
nzz%zs
ne(1,5)

Poniewaz n jest liczba naturalng, to wszystkie liczby ktore spetiajg nierénosé

n—6n+5<0 to 2 , 3 i 4 .Oznacza,to ze s3trzy wyrazy ciagu (a,) ,

ktore przyjmujg wartosci ujemne.

Zadanie 8:

Wyrazami ciggu arytmetycznego (a,) sa kolejne liczby naturalne, ktére przy

dzieleniu przez 4 dajgreszte 3 .Oblicz a, .
Rozwiazanie:

Wszystkie liczby naturalne, ktore przy dzieleniu przez 4 dajareszte 3 mozemy

zapisac¢ za pomocg wzoru 4(n—1)+3 .

a,=3+4-(n-1)
ay=3+4-(9-1)=35
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Zadanie 9:
Znajdz trzy takie liczby, ktore wstawione miedzy 3 oraz 15 utworzg wraz

z nimi cigg arytmetyczny.
Rozwiazanie:

Znajdujemy takie a, a; a, ,abyliczby 3, a, a; a, 15 tworzyly ciag
arytmetyczny.
a,=3+(n-1)r
Poniewaz a.=15 ,to otrzymujemy:
15=3+(5-1)r
15=3+4r
12=4r
r=3
Otrzymujemy ostatecznie wzor na n -ty wyraz szukanego ciggu:
a,=3+3(n-1)=3n
Na podstawie wzoru ogolnego obliczamy a, a; a, .
a,=3-2=6
a,=3-3=9
a,=3-4=12
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Zadanie 10:

Wykaz, ze suma n poczatkowych wyrazéw ciggu geometrycznego o ilorazie

n

q#1 wyrazasie wzorem S, =a; ll_fé

Rozwiazanie:
Dany jest cigg geometryczny (a,) .Suma n poczatkowych wyrazéw tego ciagu,
to
S =a,+a,+a;+..+a,
Niech g bedzieilorazem tego ciggu. Wtedy otrzymujemy:
a,=a; q
a;=ay: q2

. 3
a,=a;-q

a,=a, -q""
S,=a,+a,+a,+..+a,=a,+a,q+a,-q+..+a,-q""'=
=a,(1+q+q*+..+q"")

Poniewaz (q"—1)=(q—1)(1+q+¢ +...+¢"") (wzor skroconego mnozenia), to

: "—1
1+q+q@* +.+q" ") =L— .
(1+g+q q) g1

n

n- n_l 1_
S,=a,(1+q+q*+..+q 1):al-cé_1 =a, 1_2
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Kolejne czesci powtorki dostepne beda w poniedziatek pod adresem

http://www.dziennik.pl

SzczegOtowe wyjasnienia zagadnien z dziatu Ciagi liczbowe, ktére pomoga Ci

w rozwigzaniu powyzszych zadan znajdziesz na stronie

http://matmana6.pl/tablice  matematyczne/liceum

Wszelkie uwagi, komentarze na temat powtorki maturalnej mozna kierowac na

adres pytania@matmana6.pl.

Redaktorzy serwisu MatmaNa6.pl prowadzg Darmowy
Kurs Maturalny z matematyki na poziomie podstawowym
i rozszerzonym, ktory sktada sie z ponad 70 lekcji. Kazda

lekcja zawiera:
1. omodwienie wybranego zagadnienia,

2. (¢wiczenia interaktywne,

3. przyktady zadan,
4. zadania maturalne do samodzielnego rozwiazania,

5. rozwigzania zadan z poprzedniej lekcji.

Kliknij aby zapisac sie na kurs.
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